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Matematica - Analise
Palavras-chave: Topologia Métrica, Topologia Fraca, Espacos Topoldgicos.
Resumo:
O objetivo deste trabalho é estudar as Topologias Métrica e Fraca.
Introducéo
Iniciaremos a apresentacdo com a definicdo de topologia e alguns exemplos de
conjuntos munidos com uma topologia, em particular um espaco métrico. Em
seguida, sera apresentada a definicdo de aplicacdo continua entre dois espacos
topoldgicos, a definicdo de topologia mais grossa que outra e, por fim, sera
apresentado um resultado que justifica a existéncia e unicidade da Topologia Fraca.

Materiais e Métodos

Foram realizadas pesquisas bibliograficas, estudo e discusséo teorica do tema
abordado.

Resultados e Discussao

Abaixo serdo apresentados alguns exemplos, resultados e definicbes que podem ser
encontrados em (BREZIS, 1983), (CAVALCANTI, 2011), (LIMA, 1977) e
(MUNKRES, 2000), e que serao fundamentais para o entendimento da
apresentacao.

Definicdo 01: Uma topologia num conjunto X € uma familia T de subconjuntos de X,
chamados abertos, tal que:

cPJeTeXeT.
*Se Ay, Ay,... , Aye T, entdo Ajn A,n..n A, e T.
*Se A, eT,paratodoAeL,entdoU A4, T.
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Definicdo 02: Um espaco topoldgico € um par (X, T) onde X é um conjunto e T é
uma topologia em X.
Exemplo 01: Seja X um conjunto qualquer. Sempre existem duas topologias em X:

T: = {9, X}, chamada topologia caética, e T, = P(X), chamada topologia
discreta, onde P(X) representa a familia de todos os subconjuntos de X.

Exemplo 02: Seja (M, d) um espago métrico. A colecdo T={A < M: Va e A, Ir> 0;
B(a; r) € A} é uma topologia em M.
Definicdo 03: Denominamos a topologia T acima de topologia métrica.

Definicdo 04: Sejam (X4, T1) e (X,, T,) dois espacos topoldgicos. Dizemos que uma
aplicacdo f : X; - X, € continua quando a imagem inversa de todo conjunto aberto
em X, € um conjunto aberto em X;.

Definicdo 05: Sejam (X, Ty) e (X, T;) dois espacos topoldgicos. Dizemos que T; €

mais grossa queT,, ou que T, € mais fina que T;, quando T; € T, .

Proposi¢ao 01: Suponha que, para todo A € L, T; é uma topologia sobre o conjunto

X. Entdo, T=n T, € uma topologia sobre X.

Proposi¢cao 02: Sejam X um conjunto arbitrario, Y um espaco topoldgico e ¢: X - Y
uma aplicacdo. Entdo o conjunto T = {¢~1(V): V é aberto em Y é uma topologia em X.
Teorema 01: Sejam X um conjunto arbitrario, {(Y;, g;)};c;uma familia de espagos
topoldgicos e (¢;);c; uma familia de aplicagdes ¢; : X — Y; . Entdo existe uma Unica
topologia mais grossa T em X para a qual todas as aplicacdes ¢; sdo continuas.

Definicdo 06: Denominamos a topologia T acima de Topologia Fraca induzida pelas
aplicacoes ¢; .

Conclusdes
O projeto de iniciagdo cientifica permitiu o contato com conteidos que ndo séo

abordados durante a graduacdo e possibilitou a reescrita detalhada de varios
resultados presentes nas referéncias bibliograficas.
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